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S0ZUMUZ VAR

GERCEK BASARI Egitim Yayinlari Grubu olarak Tirkiye’nin genclerine verilmis
BiR SOZUMUZ VAR...

Gelecege giivenle bakabilmek adina hayallerinize kostugunuz bu yolda, kaliteli
bir egitim yayinciigi anlayisiyla, deneyimiyle ve yiiregimizi koydugumuz egitim-
ciligimizle, bizler hep yaninizda olacagiz.

Temel hedefimiz, sizlere sundugumuz kaliteli yayin iceriklerimizle beraber, tek-
nolojinin de tiim olanaklarini kullanarak egitim yayinciliginin en giivenilir mar-
kasi olmak. Hedefimiz dogrultusunda, branginin uzmani olan egitimcilerimizle
merkezi sinavlara hazirlanan genglerimize yol gosteren, onlarin bu siirecte ihti-
yag¢ duyacaklan tiim alanlara destek olan yayinlarimizi biiyiik bir 6zenle hazir-
ladik ve siz degerli 6grencilerimize sunmaktan onur duyuyoruz. Hayallerinize
giden bu yolda attiginiz her adimda yaninizdayiz, beraberiz...

GERCEK BASARI icin, hep birlikte glivenli ve hedefe ulasabilecegimiz bir 6gren-
me yolculuguna cikiyoruz.

HEPiNiZ DAVETLISINiZ...

GERCEK BASARI EGITiM YAYINLARI
EMIN DURAKCIGIL
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A\ Bilgi A\

Carpan: Pozitif bir tam sayiyi kalansiz bolebilen pozitif tam sayilarin her birine o sayinin carpani ya da béleni
denir.

A\ Ornek A N

> 12 sayisinin pozitif tam sayi ¢arpanlan (bolenleri)
1,2,346,12

olmak tizere 6 tanedir.

> 36 sayisinin pozitif tam sayi bolenleri (carpanlan)
1,23,4,6,9,12,18, 36
olmak lizere 9 tanedir.

A\ Bilgi A\

ikili Carpan Medotu: Pozitif bir tam sayinin, pozitif tam sayi ¢arpanlari (bélenleri) bulunurken ¢arpimlan pozitif
tam sayiya esit olan ikili say gruplari olusturulur.

A\ Ornek A N

Ornek
» 20 sayisinin pozitif tam sayi ¢arpanlari ikili carpan metodu ile
20
1-20 Her bir satirda 20 sayisinin altindaki ikili

210 ——> bulunan iki sayinin } sayI gruplarindaki her
4.5 — carpimi 20'dir. bir tam sayi 20 sayisinin

carpanidir.
1,2, 4,5, 10 ve 20 olarak bulunur.

> 60, 75, 81 ve 240 sayilarinin pozitif tam sayi ¢carpanlar ikili carpan metodu ile

60 75 81 240
1-60 1-75 1-81 1-240
2-120
2-30 3-25 3-27 3. 80
3-20 5-15 9-9 4-60
4-15 —— —— 5-48
5.12 6 tane (5tane 6-40
9 carpani 8-30
6-10 1 kere 10-24
sayilir.) 12-20
12 tane 15-16
—
20 tane

olarak bulunur.

Carpanlar ve Katlar [RIHT -




[T 8.SINF I XI(HE) ADIM ADIM BASARI

‘ Uygulama

Asagidaki sayilanin pozitif tam sayi ¢arpanlarini ikili carpan metodu ile bulunuz.

48 70 25 3 100 300
A .48 o o N __-160 B
2 - 35 5 o o
L NN LN LN
-2 SRS LN 15

6 -

18 40 5 21 49 50

52 90 64 140 200 500

A\ Bilgi A\
4

ikili carpan metodunda her sayi 1 kez kullanilir. Ornegin 4 sayisinin ikili carpan metoduile carpanlan | 1-4  sek-
2-2

linde bulunur. Ancak pozitif tam sayi ¢arpanlarinin sayisi 3'tiir. 2 kere yazilan 2 sayilarindan biri iptal edilir.

- 1. Unite Carpanlar ve Katlar
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‘ Uygulama

Alani 42 cm? ve kenar uzunluklari cm tiiriinden birer tam sayi olan asagidaki dikdortgenlerin kenar uzunluklarini

bulunuz.

......... cm
......... cm
......... cm
......... cm
......... cm
......... cm
......... cm
......... cm

‘ Uygulama

A

Sekildeki ABC liggeninde

» |BC| ve |AH| cm tiirlinden birer tam sayidir.

» Alan(ABC) = 56 cm?
olduguna gore, |BC| + |AH| toplaminin alabilecegi kag
farkli deger vardir?

Carpanlar ve Katlar [RIHT -
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A\ Bilgi

Asal Sayi: 1 ve kendisi disinda pozitif tam sayi béleni olmayan sayilara asal sayi denir. En kiiglik asal sayi 2'dir ve
cift olan tek asal sayi da yine 2'dir.
Asal sayilar: 2,3,5,7,1,13,17,19 ...

A\ Bilgi

Asal Carpan: Bir sayinin pozitif tam sayi ¢carpanlarindan asal olanlara, o sayinin asal carpanlari denir.

A\ Ornek ‘

35 sayisinin asal ¢arpanlarini bulmak igin ikili carpan metodu ile tim c¢arpanlar bulup asal olanlari belirleyelim.
35
1'35}35’in 5 ve 7 olmak Uzere iki

5.7 | asal carpani vardir.

wan ‘

Asal carpanlan belirlemek igin ikili carpan metodu ile tiim ¢arpanlan bulmak zaman kaybettirecegi icin bunun
yerine asagidaki asal ¢arpan algoritmasini kullanmak daha uygundur.

A\ silgi )
Asal Carpan Algoritmasi: Bir sayinin asal ¢arpanlarini belirlerken sayinin yanina cizgi cizilir ve en kiigiik asal sa-

yidan baslayarak tekrar tekrar bolge islemi yapilir. 1 elde edilene kadar bolme islemine devam edilen bu ardisik
bélme islemine asal carpan algoritmasi denir.

A\ Ornek A N

18 sayisinin asal ¢arpanlarini asal ¢arpan algoritmasindan yararlanarak hesaplayalim.

18 | 2 —> 18’ boélen en kiigiik asal sayi 2 oldugundan 2’ye bollndir.
9 |3 —> 9'ubdlen en kiigik asal sayi 3 oldugundan 3’e bolunr.
3|3 —> 3l bolen en kiigtk asal say 3 oldugundan 3’e boltnur.
1

- 1. Unite Carpanlar ve Katlar
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A Aciklama A N

18 icin kullanilan asal ¢carpan algoritmasinda asal sayilarin oldugu tarafta 2 ve 3 kullanildig icin 18'in asal ¢carpan-
lari 2 ve 3 olmak lizere 2 tanedir. Ayrica asal ¢carpan algoritmasinin sag tarafindaki biitlin sayilarin carpimi 18'e esit
oldugundan bir sayiyi asal sayilarin kuvvetlerinin ¢carpimi seklinde yazmak icin de bu algoritma kullanilir.

18 = 2:3.3=2.32

A\ Ornek A

120 sayisinin asal ¢arpanlarini bulalim ve bu sayiyi asal sayilarin kuvvetlerinin ¢arpimi seklinde yazalim.
120 | 2

60

30

15

5

1

» Uslii gdsterimi120 = 23.3.5%tir.
» Asal carpanlan 2, 3 ve 5'tir.

a w NN

‘ Uygulama

Asagidaki sayilarin Uslii gosterimlerini ve asal ¢carpanlarini bulunuz.

40| 2 » Uslii gosterimi 52 » Usli gosterimi
40 =2""-... 52 =""...
.. |13
5] .. » Asal carpanlan » Asal carpanlan
......... Ve .o 1 SRR V/- SR
48 210 350 400
» Uslii gésterimi » Uslii gésterimi » Uslii gosterimi » Uslii gosterimi
» Asal carpanlan » Asal carpanlan » Asal carpanlan » Asal carpanlarn

Carpanlar ve Katlar RRHT -
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A N

ADIM ADIM BASARI

1. 220 sayisinin pozitif tam sayi carpanlarindan | 2. 180 sayisinin pozitif tam sayi ¢carpanlarinin top-

kag tanesi tektir? lami kagtir?

3. 28 sayisinin asal carpanlaninin toplami kagtir? | 4. Alani 80 cm? ve kenar uzunluklan cm tiiriinden
birer tam sayi olan dikdortgenin kisa kenarinin
alabilecegi kag farkli deger vardir?

5. Uslii gosterimi 23.32.5 olan sayi kactir? 6. Asal carpanlar 2, 5 ve 7 olan bir K sayisinin sli
gosterimi 22.5.7¢ dir,

a, b ve c birbirinden farkl birer tam say: oldu-
guna gore, K’'nin en kiigiik degeri kactir?

7. 160 = M-22 esitliginde a’nin en biiyiik tam sayi | 8. 270 = A-3P esitliginde b’nin en biiyiik degeri igin

degeri icin M tam sayisi kacgtir? A tam sayisi kactir?
30 ... TP . 250 . ... ey
9. = — esitliginde K pozitif bir tam sayi oldugu- | 10. B = ? esitliginde B pozitif bir tam sayi oldu-
X

na gore, x’in alabilecegi kag farkli deger vardir?

guna gore, y’nin alabilecegi dogal say: degerleri

toplami kactir?

1. Unite Carpanlar ve Katlar
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&EN KUCUK ORTAK KAT (EKOK) ’

A\ Bilgi A\

EKOK: iki dogal sayinin pozitif tam sayilar ile ¢carpilmasi sonucunda elde edilen katlarindan en kiigiik olani EKOK
olarak adlandirilir.

A\ Ornek A N

15 ve 18 sayilarinin en kiiglik ortak kati, ayri ayri katlarina bakarak
15’in katlan = 15, 30, 45, 60, 75,90, 105, 120, ...
18’in katlan = 18, 36, 54, 72, , 108, 126, ...

90 olarak bulunabilir.

A\ Bilgi )

A ve B sayilarinin EKOK’un EKOK(A, B) ile gosterilir. Ornegin EKOK(15, 18) = 90’dr.

wan ‘

EKOK hesaplanirken sayilarin ayr ayn katlar alinabilir ancak hata riski fazla oldugundan ve zaman kaybina se-
bep olabileceginden asal ¢carpan metodu ile Uslii sayl metodu olarak isimlendirilen metotlardan birini kullanmak
daha avantajlidir.

A\ Bilgi A\

1. Asal Carpan Metodu 2. Asal Carpan Metodu
» Sayilarin asal carpan algoritmasi ile bitiin asal ¢ar- ~ » Sayilarin her biri asal sayilarin kuvvetlerinin ¢arpi-
panlari bulunur. mi olarak yazilir.
» Bulunan asal carpanlarin her birinin ¢arpimi ile  » Ortak asal ¢carpanlardan tissii blyuk olan veya esit
EKOK elde edilir. olan EKOK’a dahil edilirken ortak olmayan asal ¢ar-
Ornek: EKOK(20, 30) = ? panlarin her biri EKOK’a dahil edilir.
20 30 | 2 Ornek: EKOK(20, 30) = ?
10 152 20 = 22.5
> 1513 ExoK(20, 30) = 2235 = 60 olur. 30-233
i‘ 51" > EKOK(20, 30) = 22.3-5 = 60 olur.

m Carpanlar ve Katlar RRHT -
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|
| ‘ Uygulama
: Asagida verilen sayilarin EKOK’larini asal carpan metodu ile hesaplayiniz.
I
I
: 6 8| .. 15 20| .. 17 12
4 2 . 10| 2
| 3 .| .. 5 .| .. e | 17
| EKOK(6, 8) = ............ EKOK(15,20) = ............ EKOK(17,12) = e..c......
I
I
I
I
I 16 20 18 30 15 45
I
I
I
| EKOK(16,20) = ..o EKOK(18,30) = ... EKOK(15, 45) = oo
I
I
I
I 36 16 25 35 60 80
I
I
I
| EKOK(36,16) = ............ EKOK(25, 35) = ........... EKOK(60, 80) = ............
I
I
I
| 100 200 120 150 250 300
I
I
I
| EKOK(100,200) = ............ EKOK(120,150) = ............ EKOK(250,300) = ............
I
I
I
|

- 1. Unite Carpanlar ve Katlar m
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‘ Uygulama

B

I €S AKILLI FOY

Asagida Uslu gosterimi verilen sayilarin EKOK’larini Gislii sayr metodu ile hesaplayiniz.

A = 25.32.53
B = 24.33.55

EKOK(A,B)=2"...3.5"

A =3552
B = 32.53

EKOK(A, B) = oo,

A = 3452
B = 2573

EKOK(A, B) = cvevvrvreneee

A=23.52.75
B =23.53.74

EKOK(A, B) = cvevrvrennee.

a ve b asal sayilardir.
A=aZb3
B = a3-b?

EKOK(A, B) = v

K = 23.52
L= 22.34

EKOK(K, L) =...3-37....2

K =26.32
L=3233

EKOK(K, L) = w.vvevrrenene.

K = 23.52
L=3%7

EKOK(K, L) = ovovvreenrennes

K=2473
L=731

EKOK(K, L) = ovovererennne

a, b ve c asal sayilardir.

K = a2.b2.c2
L = a3-b3.c3

EKOK(K, L) = v

M =72
N = 52

EKOK(M, N) = ...coeveveeene

Carpanlar ve Katlar RRHT

M = 52.73
N = 32.54

EKOK(M, N) =3 ...2. 7"

M = 24.52
N =2°

EKOK(M, N) = ..o,

M =21
N = 51

EKOK(M, N) = ..o

M = 2-3:5
N = 2.3.52

EKOK(M, N) = ..o,

a, b, c ve d asal sayilardir.

M = a2.c3
N = b3-d?

EKOK(M, N) = oo

K =2%35
S =3%52

EKOK(K, S) = evvvevvrenens




